Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. c)

Matematica M_gz-nat

Test 12
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
5p | 1. Hatérozd meg annak az (a, ) ., Szdmtani sorozatnak az a, tagjat, amelyben a, +2a, +a3 =4.
5p 2. Tekintsik az f:% - &, f(x)= x2 +x+6 fiiggvényt. Igazold, hogy az f (3)-f (%j szam
természetes szam.
5p | 3. Oldd meg a valés szamok halmazaban a logs (4 — x) =3—logs (24— x) egyenletet.
5p | 4. Hatarozd meg azon halmaz elemeinek szamat, amelynek pontosan 45 kételemii részhalmaza van.
5p | 5. Tekintsiik az u=ai+3jés v=i—j vektorokat. Hatarozd meg az a val6s szamot, ha tudjuk, hogy

5p

az u—v és 3v vektorok kollineérisak.
6. Egy derékszogli haromszog befogodinak hossza 6, illetve 8. Hatarozd meg e haromszogbe irt kor
sugaranak hosszat.

SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)

5p
5p
5p

5p
5p
5p

1. Adottak az 1, =(1 OJ és A(a) :{S—a
01 -2

a) Igazold, hogy det(A(0))=0.

b) Hatarozd meg az a valds szdmot, ha tudjuk, hogy A(a)- A(a)=A(0).

c) Hatérozd meg az X € .., (Z) métrixot, amelyre teljesil az A(-1)- X = A(0) tulajdonsag.

2. A valos szamok halmazaban értelmezzik az x *y =3x—2y+1 miiveletet.

a) lgazold, hogy 5%8=0.

10 L. L,
4 matrixok, ahol a valos szam.
—4-a

b) Hatarozd meg az x val6s szamot, amelyre 2020* %2020% =2.
c) lgazold, hogy végtelen sok egész szamokbdl &ll6 (m,n) szampar létezik, amelyekre m+n=0.

SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)

5p

5p

5p

5p

5p

1. Tekintsiik az f: 2 = &, f(x)= In(x+\/x2 +1) fliggvényt.

a) lgazold, hogy f'(x)= ,X E R,

Lt
VxZ+1
b) Igazold, hogy barmely a nullatdl kiilonb6z6 valos szam esetén, az f fuggvény grafikonjahoz az
A(a, f(a)) és B(-a, f (-a)) pontokba huzott érintsk parhuzamosak egymassal.

. f(x)-f (-
c) Szamitsd ki lim M

X—>+o0 Inx

2. Tekintsik az f: [0, 40) = R, f(x)=x+2In(2x+1) fiiggvényt.

1
a) Igazold, hogy [(f (x)-2In(2x+1)) dx:%.
0

1
b) Szémitsd ki [ f (x)dx.
0
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5p | c)Ha F az f fiiggvény egy primitiv fiiggvénye, igazold, hogy F(z)<F (%)
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