Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. c)

Matematica M_gsz-nat
Test 13

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

5p

5p

5p
5p

5p

5p

1. Mutassatok ki, hogy a z = % komplex szdm modulusa 1.
-2i

2. Igazoljatok, hogy f:R—>R, f (x):(ﬁ+1)x +(\/§—1)X paros fuggvény.

3. Oldjatok meg a /x+2 = x egyenletet a valds szamok halmazan.

4. Hatarozzatok meg annak a valoszinliségét, hogy kivalasztva egy kétjegyli természetes szamot,
mindkét szamjegye oszthat6 legyen 3-mal.

5. Az ABC egyenld szaru haromszogben AB = AC, az AC oldal felezOmerdlegesének egyenlete
y=3x+1, az A-b6l a BC-re bocsatott meréleges egyenes egyenlete pedig 2y=X+7.
Hatéarozzatok meg az ABC haromszdg koré irt kor kdzéppontjanak koordinatait.

6. Hatarozzatok meg x-et, xe (0%) tudva, hogy sinxcos(z—x)—sin(z—x)cosx=-1.

SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

5p
5p

5p

5p
5p

1
1. Adottaz A(a)= [0

a) Mutassatok ki, hogy det(A(a))=1, barmely a e (0,+) esetén.
b) lgazoljatok, hogy A(a)-A(b)= A(ab), barmely a, b e (0,+x) esetén.

na
. jmétrix, ahol a e (0,+w).

1 2020
c) Hatarozzatok meg az a e (0,+o) szdmot ligy, hogy A(a)-A(a)-A(a)= ( j :

0 1

2. A valos szamok halmazan értelmezzilk az xoy = 3 XY + X + Y asszociativ miiveletet.

a) lgazoljatok, hogy xoy =%(x+3)(y+3)—3, barmely x és y valds szam esetén.

b) Adott az f:R—>R, f(x)=3x-3 flggvény. Mutassétok ki, hogy f(xy)=f(x)ef(y),
barmely x és y val6s szam esetén.

(X1+3)(X2 +3)""'(Xn+3)—3n

op | c) lgazoljatok, hogy ¥ oXyo...oX, = E , barmely neN, n>2 és barmely
Xty Xo,eey Xn_g S1 X, Valos szamok esetén.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)

5p
5p

5p

1. Adottaz f:(L+w) >R, f(x)= fX—Jri fuggvény.
X —
1

(x—l)\/xz—l

b) Hatarozzatok meg az f fuggvény grafikus képéhez az xy =2 abszcisszaju pontban huzott érintd

egyenletét.
c) Hatarozzatok megaz f fuggveny két aszimptotdja metszéspontjanak koordinétait.

a) Mutassatok ki, hogy f'(x)=- , Xe(1,4x).
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2. Adottaz f:R—>IR, f(x):x2++ fiiggvény.

1
5p | @) Mutassatok ki, hogy J'[f (x)—Lngx =% :

0 X"+
4
5p | b) Szamitsatok ki [( (x)— f (=x))dx.
0
a 2
f(x N}
5p | ¢) Hatarozzatok meg az a valds szamot, a >4 ugy, hogy j E( )dx =10+1In W.
4
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